
用向量法研究三角形的性质拓展提升答案
1. 求证三角形三条边的垂直平分线交于一点.

已知：在 ABC 中， GED ,, 分别为 BCACAB ,, 的中点， FACAB 的中垂线交于点, .

求证： BCGF 

解析：证明： 角坐标系轴的正方向建立平面直为为坐标原点，以 xABA

),()2,2(0,2 11 yxFyxCaB ）（设 ，所以 )0()( 11 a,D,yxE ，
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因为 ACEF  ，所以 0


ACEF ，即 0)(2)(2 1111  yyyxxx ------①

同理有 0


ABDF 即 0)(2  axa ----② 由①②得
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因为 )2,22( 11 ya-xBC 
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，即所以

2. 如图所示，经过 AOB 的角平分线上的一点 P任作一直线分别交 OBOA, 于点 DC, .

求证：
ODOC
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 为定值.

解析：证明：过点P作 是等腰三角形，则和于点的垂线分别交 MONNMOBOAOP , ，

则有 ）（）（
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）（三点共线，所以
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ODOC
为定值.

3. 证明欧拉线定理.

已知：设点 HGO ,, 分别为 ABC 的外心、重心和垂心.

求证： 2:1,, GHOGHGO ：三点共线，且 .

证明：点G为 ABC 的重心，则


 0GCGBGA ，从而
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下证


 OCOBOAOH .设

090 FACFBCABCCF 外接圆的一条直径，则为 ，

为平行四边形，因此四边形所以 AFBHBHFAAHFB ,//,//



 OCOBOAOBFOOAFBOAAHOAOH .
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， 2:1,,  GHOGHGO ：三点共线，且


